DOCUMENTO DE TRABAJWHE'IC"A‘ UNIVERSIDAD CATOLICA DEL PERU

MICROECONOMIA:APLICACIONES DELA = [/ [
LSl o CONStIJBuRIﬁaA UNIVERSIDAD CATOLICA DEL PERU

Cecilia Garavito DEPARTAMENTO DE ECONOMIA

PONTIFICIA UNIVERSIDAD CATOLICA DEL PERU

< | PONTIFICIA
DEPARTAMENTO : UNIVERSIDAD

DE ECONOMIA : CATOLICA
DEL PERU




DOCUMENTO DE TRABAJO N° 331

MICROECONOMIA: APLICACIONES DE LA
TEORIA DEL CONSUMIDOR

Cecilia Garavito

Junio, 2012
-\-\\(‘ENERQ/J\
< | PONTIFICIA
DEPARTAMENTO fm‘fc UNIVERSIDAD
DE ECONOMIA werws g | CATOLICA
W DEL PERU

DOCUMENTO DE TRABAJO 331
http://www.pucp.edu.pe/departamento/economia/images/documentos/DDD33 | .pdf




© Departamento de Economia — Pontificia Universidad Catélica del Peru,
© Cecilia Garavito

Av. Universitaria 1801, Lima 32 — Peru.
Teléfono: (51-1) 626-2000 anexos 4950 - 4951
Fax: (51-1) 626-2874

econo@pucp.edu.pe

www.pucp.edu.pe/departamento/economia/

Encargado de la Serie: Luis Garcia Nufiez
Departamento de Economia — Pontificia Universidad Catdlica del Peru,
Igarcia@pucp.edu.pe

Cecilia Garavito

MICROECONOMIA: APLICACIONES DE LA TEORIA DEL CONSUMIDOR
Lima, Departamento de Economia, 2012
(Documento de Trabajo 331)

PALABRAS CLAVE: Comportamiento microecondmico: principios;
economia del consumidor: teoria; comportamiento del hogar y economia
familiar; eleccidon del consumo intertemporal; modelo de ciclo de vida y
ahorros.

Las opiniones y recomendaciones vertidas en estos documentos son responsabilidad de sus
autores y no representan necesariamente los puntos de vista del Departamento Economia.

Hecho el Depdsito Legal en la Biblioteca Nacional del Perd N2 2012-07234
ISSN 2079-8466 (Impresa)
ISSN 2079-8474 (En linea)

Impreso en Cartolan Editora y Comercializadora E.I.R.L.
Pasaje Atlantida 113, Lima 1, Peru.
Tiraje: 100 ejemplares



MICROECONOMIA: APLICACIONES DE LA TEORIA
DEL CONSUMIDOR

Cecilia Garavito
RESUMEN

Este es el segundo capitulo de un libro sobre Microeconomia de pre grado,
que ademas de presentar los temas estudiados a nivel intuitivo, gréafico y
matematico, incorpora los elementos instituciones y de contexto de un pais
como el Perud, asi como las relaciones de género alli donde es pertinente. En
este capitulo partimos de un modelo simple de compra y venta, donde el
consumidor tiene dotaciones iniciales de los bienes que consume, lo cual nos
permite discutir el autoconsumo a partir de datos sobre la economia
campesina del Perd. Luego presentamos el modelo de oferta de trabajo,
donde discutimos no solamente su aplicacion al sector laboral peruano, sino
también los modelos de oferta de trabajo familiar y la influencia del género
en dichos modelos. Finalmente presentamos el modelo de consumo inter —
temporal, lo cual nos permite discutir la oferta de ahorro y la demanda de
crédito, asi como las transferencias de ingresos de hijos a padres a partir de
datos sobre el consumo y el ahorro familiar en el Pera.

Palabras clave: Comportamiento microecondmico: principios; economia del
consumidor: teoria; comportamiento del hogar y economia familiar; eleccion
del consumo intertemporal; modelo de ciclo de vida y ahorros.

ABSTRACT

This is the second chapter of a book about pre graduate Microeconomics,
which not only presents the themes to study at an intuitive, graphic and
mathematical level, but also introduces the institutional and contextual
elements of a country like Peru, as much as the gender relationships where it
is pertinent. In this chapter we start with a simple model of buying and
selling, where the consumer has initial endowments of the goods he
consumes, which allows us to discuss auto — consumption starting from data
about the peasant economy of Peru. Then we present the model of labor
supply, where we discuss not only its application to the Peruvian labor
sector, but also the family labor supply models and the influence of gender in
such models. Finally we present the inter temporal consumption model,
which allows us to discuss the savings supply and the demand for credit, and
the income transfers from children to parents starting from data about family
consumption and savings in Peru.

Keyword: Microeconomic Behavior: Underlying Principles; Consumer
Economics: Theory; Household behavior and family economics; intertemporal
consumer choice; life cycle model and saving.



MICROECONOMIA: APLICACIONES DE LA TEORIA DEL CONSUMIDOR

Cecilia Garavito?

1. INTRODUCCION

En este capitulo vamos a analizar algunas aplicaciones de la teoria del
consumidor. Comenzaremos por el modelo de Compra y Venta, el cual puede
aplicarse a consumidores que ademas tienen una dotacion inicial de uno o
mas de los bienes que consumen. A partir de dicho modelo pasaremos al de
Oferta de Trabajo, donde se parte de que el consumidor tiene una dotacion
inicial de tiempo, parte de la cual alquila en el mercado. En ese punto
discutiremos también modelos alternativos de oferta de trabajo, donde el
género es una variable importante. Finalmente introduciremos el Modelo de
Consumo Inter-temporal, en el cual se parte de consumidores que viven por
lo menos dos periodos, y que tienen dotaciones iniciales de los bienes que

consumen.

2. EL MODELO DE COMPRA'Y VENTA

Existen unidades de produccién domésticas que producen uno o mas de
los bienes que consumen. Si bien aun no hemos estudiado la teoria de
produccion, es posible analizar la demanda de un bien para auto — consumo
asumiendo que los individuos tienen dotaciones iniciales de ambos bienes. El
analisis del modelo incorporando las decisiones de producciéon lo dejamos para

el Capitulo 4.

Ejemplo 2.1: Compra y Venta de productos agricolas

En un estudio realizado en 8 comunidades campesinas de la sierra sur del
Peru entre los afios 1976 y 1978, Figueroa (1989) encontré que el valor del
autoconsumo era similar al valor de los bienes importados de fuera de la
comunidad campesina, y que se daba predominantemente en los bienes
agricolas, y en menor medida en algunos bienes pecuarios y bienes
producidos para el uso doméstico. Es decir, el campesino producia bienes que
en parte consumia y en parte ofrecia al mercado, y ademas consumia bienes

1 Profesora Principal del Departamento de Economia de la Pontificia Universidad

Catoélica del Pera.



producidos fuera de la comunidad campesina. Si asumimos que la produccion
de bienes agricolas esta dada podemos analizar este problema por medio del
modelo de compra y venta.

Partimos entonces de un modelo simple donde el individuo tiene una dotacion
L. E E . . .
inicial (yl Yo ) de los dos bienes que consume. En este caso el ingreso sigue

siendo exdgeno, pero es igual al valor de dicha dotacion a los precios de

mercado; es decir, el ingreso ahora depende también de los precios:
I = I:)13/1E + Pz)’éE ()
Por lo tanto, la recta de presupuesto seria la siguiente:
PlylE + PzYzE =Ry, + PRy, (i)

Debemos notar que las cantidades de bienes que el individuo demanda no
tienen por qué ser iguales a sus dotaciones iniciales del producto, ya que su
demanda depende no solamente de su recta de presupuesto sino también de
sus preferencias. De esta manera es posible que el consumidor tenga una
cantidad mayor (0 menor) de un bien que la cantidad que desea consumir, lo
cual lo llevara a ofrecer el resto (0 a demandar lo que le falta) en el mercado.

Entonces, el planteamiento del problema del consumidor seré el siguiente:

Max U =U(y,,Y,)

s.a. P1y1E + Pz y2E = Pl Y, + Pz Y,

Luego de construir el lagrangiano y derivar las condiciones de primer orden,

obtenemos la relacion marginal de sustitucién:

d Vs
RMSC, = Y2 _ 2 (iii)

we g AU
v Yy,




Reemplazando esta expresion en la recta de presupuesto, obtendremos las

curvas de demanda de ambos bienes:

vy =y (PP, yi,Ys5) (iv)

s =Ys (PP Yi,Ys5) (v)

Como podemos ver las demandas individuales de los bienes dependeran
negativamente de su propio precio, y positivamente del precio del otro bien?,
tal como en el caso simple estudiado en el Capitulo 1. Asimismo, las
demandas de los bienes dependeran positivamente de las dotaciones iniciales
de ambos bienes, siempre que ambos sean normales. En la Figura 2.1
podemos ver el equilibrio del consumidor, donde el punto A representa el
consumo optimo que permitira al individuo maximizar su utilidad, y el punto
E representa su dotacion inicial de ambos bienes. En el caso graficado, dado

que el consumo del bien y, es menor que la dotacion inicial de dicho bien,

decimos que el individuo ofrecera (vendera) el bien y, en el mercado.

Esto es asi porque hay solamente dos bienes, y por lo tanto éstos son
sustitutos.



Figura 2.1: El consumidor demanda y," <y," (oferente neto) y y," >vy,"
(demandante neto).
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Definimos la demanda neta de un bien como la diferencia entre la cantidad
demandada del bien y la dotacién inicial de dicho bien. Por lo tanto en ese

caso la demanda neta sera menor que cero (oferta neta):

d

Yy, = ylA - ylE (Vi)

Asimismo, dado que el individuo consume mas del bien y, que su dotacion

inicial decimos que el individuo demandara (comprard) dicho bien en el

mercado. Es decir, en este caso su demanda neta serd mayor que cero:

Yy =Y5 —VYs (vii)

Si el punto A estuviera a la derecha del punto de dotacion (E) entonces el

consumidor seria demandante neto del bien Yy, y oferente neto del bien vy, .



Para analizar los efectos sustitucion e ingreso debemos notar que en el caso
del modelo de compra y venta, el ingreso cambiara no solamente si cambia la
dotacion inicial, sino también si cambia el precio de uno de los bienes. Esto
hace que el efecto ingreso sea distinto al del modelo simple visto en el
Capitulo 1, lo cual modifica de la Ecuacion de Slutsky, haciéndola mas

general.

Como sabemos, si el precio de un bien varia el Efecto Sustitucién (ES) seré el

cambio en el consumo de dicho bien manteniendo el ingreso real constante.
Asimismo, hemos definido el efecto ingreso como el cambio en el consumo del
bien ante un cambio en el ingreso real debido a los nuevos precios,
manteniendo el ingreso nominal constante. A este efecto lo llamaremos ahora

Efecto Ingreso Ordinario (EIO). Sin embargo, debido a que el ingreso nominal

del consumidor varia al cambiar los precios, el ingreso nominal también varia.

Definimos el Efecto Ingreso Dotacion (EID) como el cambio en el consumo

del bien debido a dicha variacion en el ingreso nominal. Entonces el efecto

ingreso total sera la suma de los efectos ingreso ordinario y dotacién:

EP =ES + El =ES + EIO+ EID (viii)

A la expresidon matematica que derivamos en el Capitulo 1 para la Ecuacion de

Slutsky le afiadimos el efecto ingreso dotacion:

d h d
% :%_ yld %_,_ EID
ok, OoP ol

(ix)
El efecto ingreso dotacidon sera igual al cambio en la demanda del bien ante
una variaciéon del ingreso, multiplicado por el cambio en el valor de la

dotacion. El cambio en el valor de la dotacion es igual a:

ol _o(Ry," +Pyy,") _ e
P, P, !




Por lo tanto, el efecto ingreso dotacion sera igual a:

d d
E|D=87Iayl = 15%
oP, ol ol

(%)

Si reemplazamos la expresion (x) en la expresion (ix) obtendremos la

ecuacion generalizada de Slutsky:

A A A . ATV R A
P, oP, EPTIRR P, O =) al

(xi)

Vemos asi que el signo del efecto ingreso depende de si el individuo es

demandante u oferente neto. Asimismo, si el individuo no tiene una dotacion
inicial del bien, es decir si ylE =0, la ecuacion de Slutsky sera la misma que

estudiamos en el capitulo anterior.

En la Figura 2.2 podemos ver el caso en que el consumidor es demandante
neto del bien y,. Asi, vemos que si bien el efecto ingreso ordinario va en el

mismo sentido que el efecto sustitucion, el efecto ingreso dotaciéon va en

sentido contrario.



Figura 2.2: La suma del Efecto Sustitucion (ylCh - ylA) mas el Efecto Ingreso
Ordinario (ylb —ylch) mas el Efecto Ingreso Dotacién (y,"° —ylb) es igual al
Efecto Precio (y,® —vy,").
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Ejemplo 2.2: Siguiendo con el Ejemplo 2.1, supongamos ahora que un
individuo consume dos bienes (y,,y,), pero que solamente tiene una dotacion

.. . . E . , .
inicial de uno de dichos bienes (y, ). En ese caso su ingreso sera igual al

valor de la dotaciéon de dicho bien. El problema del consumidor sera el
siguiente:

Max U :U(yla yz)

s.a. P1y1E =Ry, +Ry,

Como se puede ver en el grafico, en este caso el individuo solamente puede

ser oferente neto del bien cuya dotacion posee (y,):



(P:y:5)IP,

yzA

Y1

yi®

Otro caso en el cual el individuo tiene una dotacion inicial de uno de los
bienes que consume es el caso de la oferta de trabajo, donde el individuo
dispone de una dotacion inicial de tiempo, y del que solamente podra ser

oferente neto.

3. LA OFERTA DE TRABAJO

Desde el punto de vista del enfoque neoclasico, el mercado de trabajo
es el lugar donde se intercambian los servicios de este factor y donde se
determina una tasa salarial Unica para cada tipo de trabajo. Por tipo de
trabajo entendemos la realizacion de una actividad que requiere
conocimientos o habilidades especificos por parte del trabajador. Entonces, si
asumimos que todo el trabajo es homogéneo, la tasa salarial sera la misma

para todos los trabajadores.

Las familias son duefias de los factores de produccién, los cuales ofrecen en el
mercado con el fin de obtener ingresos para poder comprar los bienes de
consumo necesarios para el bienestar de sus miembros. Existen diversos
modelos que buscan explicar la oferta de trabajo en el mercado. Algunos

parten de un individuo que maximiza su funcién de preferencias, mientras que



otros parten de la familia como la unidad que decide la asignacion del tiempo
de sus miembros entre el mercado y actividades no econémicas, para lo cual
se hacen diversos supuestos acerca de la conformacion de la funcion de
preferencias. En este capitulo presentaremos el modelo mas simple, que es el

individual, y luego lo ampliaremos para incorporar a la familia y al género.

3.1 La Oferta de Trabajo Individual

La curva de oferta de trabajo se deriva a partir de la decision del

individuo sobre el consumo de dos bienes: Un bien compuesto (C)?®y tiempo
libre (h). Es asi que el individuo maximiza una funciéon de preferencias sujeta

a su recta de presupuesto y a su restriccion de tiempo. El problema de

maximizacion es el siguiente:

Max U =U(C,h)
sa. wT +R=PC+wh
T=h+l

Donde | seran los servicios del trabajo (nimero de trabajadores X jornada
laboral), w la tasa salarial o salario por hora de trabajo, T es la dotacion de
tiempo del trabajador, R su ingreso no laboral y P el precio del bien

compuesto C. Construimos el lagrangiano:

A=U(C,h)+A(WT + R — PC —wh)

A partir del cual obtenemos las condiciones de primer orden:

RGP =0 (xii)
oC  dC
AN w=0 (xiii)
oh ~ dh

C es un bien Hicksiano, es decir una canasta de bienes cuyos precios relativos
no varian ante cambios en los parametros del problema.



a—A=WT+R—PC—Wh=0 (xiv)
oA

Dividiendo (xiii) entre (xii), obtenemos la Relacion Marginal de Sustitucién:

ou
rRmsC, . = 9€ _ —@ (xv)
oC

Reemplazando la expresion (xv) en la expresion (xiv), obtenemos las curvas

de demanda individuales del bien C y del tiempo libre (h) :

c=c¢w,P,R) (xvi)
h? —h (w, P, R) (xvii)

El signo de la tasa salarial en la demanda de tiempo libre se da si el valor
absoluto del efecto sustitucibn es mayor que el valor absoluto del efecto

ingreso total. Si reemplazamos la expresion (xvii) en la restriccion de tiempo:
T=1+h%(w,P,R)

Despejamos | para obtener la curva de oferta individual de trabajo:
I° =1°(w, P, R) (xviii)

Con lo cual vemos que Ila oferta individual de trabajo dependera
positivamente de la tasa salarial siempre que la suma algebraica de los
efectos ingreso y sustitucidon sea positiva, es decir, que lleve una elevacion de
la tasa salarial lleve a que el trabajador consuma menos “tiempo libre”. En la

Figura 2.3 podemos ver como se determina el equilibrio del consumidor:

10



Figura 2.3: La cantidad de trabajo ofrecida es la diferencia entre las horas
disponibles (T) y la cantidad de horas libres demandadas (h*)en el punto A.

(WT+R)/P

R/P

0 h* T T+(R/w)

s
|

El punto A es el equilibrio del consumidor, donde se consumen h” horas de

tiempo libre y C* del bien compuesto. Por diferencia obtenemos |*, las horas
de trabajo ofrecidas por el individuo en el mercado. Entonces, la curva de
oferta individual de trabajo se deriva a partir de los puntos 6ptimos obtenidos
cuando la tasa salarial cambia. En la Figura 2.4 podemos ver que si bien en
un inicio el efecto sustituciéon tendera a ser mayor que el efecto ingreso, en
valor absoluto, eventualmente se podria llegar a la situacion contraria, con lo
cual la curva de oferta individual se inclinaria hacia atras. Definimos asimismo

la Tasa Salarial de Reserva (w*) como el valor que el individuo asigna a su

tiempo libre. Operativamente, es la tasa salarial para la cual la oferta
individual de trabajo es igual a cero, que es el punto donde es indiferente

entre trabajar y no trabajar.

11



Figura 2.4: La curva de oferta de trabajo individual puede inclinarse hacia
atras si el valor absoluto del efecto sustituciéon es menor que el valor absoluto
del efecto ingreso neto.

w*

Entonces, si igualamos la curva de oferta de trabajo a cero y despejamos la

tasa salarial, obtendremos la tasa salarial de reserva:

W= w*(P,R) (xix)

Vemos asi que la decision de trabajar se puede descomponer en dos etapas:
Una primera, donde el individuo ofrecera su fuerza de trabajo en el mercado
solamente si la tasa de salario de mercado es mayor que su tasa salarial de
reserva; y una segunda, donde dado que ya se encuentra en el mercado el
individuo decide cuantas horas trabajar. Por lo tanto, oferta de trabajo sera
mayor que cero solamente si la tasa salarial de mercado es mayor que la tasa

salarial de reserva del individuo:

I*=1°(w,P,R)>0, Si W>Ww*

I°*=1°(w,P,R)=0, si w<w*

12



Ejemplo 2.3: Seguro de Desempleo

En el Perd no existe Seguro de Desempleo, sino un sistema de ahorro forzoso,
la Compensacion por Tiempo de Servicios (CTS) que equivale a un salario
mensual por cada afno de servicios y que se deposita en un banco elegido por
el trabador en dos partes, en los meses de Mayo y Noviembre. No podemos
analizar los efectos de la CTS sobre el equilibrio del mercado de trabajo ya
que no hemos estudiado aun los determinantes de la demanda de trabajo,
pero si podemos analizar el efecto que un Seguro de Desempleo tendria sobre
la decision de trabajar, ya que éste afectaria el salario de reserva del
trabajador. En el grafico vemos que si el seguro de desempleo fuera igual a
SD*, el trabajador no tendr& incentivos para entrar al mercado de trabajo ya
que obtendria en el punto F el mismo nivel de utilidad que en el punto A.

(WT+R)/P

CA

(R+SD*)/P

R/P E

0 hA T T+Rw) N

S
|

Para derivar la ecuacion de Slutsky generalizada para el caso de la demanda

de tiempo libre, partimos del ingreso del individuo:

| =wT +R

Si derivamos el ingreso con respecto al costo del tiempo libre (w),

obtendremos la expresion siguiente:

13



ol _owT +R) _
ow ow

T

Por lo tanto el efecto ingreso dotacion sera:

d d
E|D:ﬂﬂ:1’ﬂ
ow ol ol

(xx)

Reemplazandolo en la ecuacidon de Slustky obtenemos la siguiente expresion:

an’
ol

oh?  oh"

ow o T

(xxi)

En el caso del bien C, la ecuacién de Slutsky tomara la forma simple, ya que

el individuo no tiene una dotacion inicial de dicho bien:

oc! _aC" 4 aC

xXXii
oP oP ol (xxdi)

Ejemplo 2.4: El mercado laboral peruano esta dividido en un sector moderno
predominantemente asalariado y un sector tradicional predominantemente
independiente. Garavito (2010) caracteriza al sector moderno como el sector
asalariado en empresas de 10 trabajadores y mas, junto con los
independientes profesionales, mientras que el sector tradicional es
heterogéneo e incluye tanto a los asalariados en microempresas como a los
independientes no profesionales, los trabajadores familiares no remunerados
y los trabajadores domésticos. Si bien es posible emplear el modelo simple
de oferta de trabajo para describir el comportamiento de los trabajadores
asalariados (obreros y empleados), alrededor de un 35% de la fuerza laboral
ocupada se auto genera su empleo, y para ello debe contar con una dotacion
previa de capital fisico o de tierra. ¢(COmo explicamos entonces el caso en
que un individuo no trabaja como asalariado sino que se genera su propio
empleo? La respuesta a ésta pregunta la daremos en el Capitulo 4, una vez
qgue hayamos estudiado la teoria de la produccion.

3.2 La Curva de Oferta de Trabajo Agregada

La curva de oferta de trabajo agregada es la suma horizontal de las
curvas de oferta de trabajo individuales. Debido a que a medida que se eleva

el salario de mercado, mas personas entran al mercado de trabajo, la curva

14



de oferta agregada nunca se inclinard hacia atrads. Asi tenemos que la oferta

de trabajo agregada (L°) sera igual a:

LS = ZN:IiS (w,P,R)=L%(w,P,R,N) (xxiii)

i=1

Donde i es el trabajador i—ésimo, y N el nimero total de trabajadores. En
la Figura 2.5 ilustramos el caso de dos trabajadores, los cuales solamente
entran a trabajar en el momento en que la tasa de salario de mercado se

eleva sobre sus respectivas tasas de salarios de reserva.

Figura 2.5: La curva de oferta de trabajo agregada es la suma horizontal de
las curvas de oferta de trabajo individuales.

LS:|ls+|2s

3.3 Otros modelos de Oferta de Trabajo

Dado que los individuos forman parte de una familia, luego de estudiar
el modelo de oferta individual surgen algunas preguntas: ¢Es la oferta de
trabajo una decision familiar o individual? ¢Existe influencia del sexo del
individuo sobre su oferta de trabajo? En las siguientes sub — secciones

presentaremos respuestas preliminares a estas preguntas.

La oferta de trabajo de una familia se puede modelar a partir de una funcién
de preferencias familiar, a partir de la funciéon de preferencias de un jefe

dictador benevolente®, o a partir de un modelo de negociacion entre los

4 G. Becker (1965, 1993).
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miembros de la familia. En el primer caso se asume que las decisiones de
consumo de bienes y de tiempo libre, y por lo tanto de oferta de trabajo en el
mercado, se hacen a partir de una funcion de preferencias familiar. Este
modelo estd sujeto a una critica muy importante, y es que en general no es
posible construir funciones de preferencias familiares consistentes a partir de
funciones de preferencias individuales®. Asimismo existe evidencia empirica,
tal como vimos en el capitulo 1, de que las decisiones en el hogar no

necesariamente se toman como si la curva de utilidad fuera unitaria®.

3.3.1 Modelo del Jefe de Hogar Altruista

El segundo modelo parte de la existencia de un jefe de hogar altruista
con el resto de miembros de su familia, de manera que es su funciéon de
preferencias la que se va a maximizar. Una consecuencia del modelo es el
Teorema del Rotten Kid, el cual nos dice que aun si los deméas miembros del
hogar no son altruistas, se comportaran asi con el fin de seguir gozando del
altruismo del jefe. Entonces en este modelo el jefe maximizarda su funcion de
utilidad, en la cual se encuentran el consumo familiar y las horas libres de
todos los miembros de la familia, y la restriccibn sera una recta de
presupuesto familiar. Si suponemos que solamente existen dos miembros en

la familia, la funcién de utilidad del jefe de hogar seria la siguiente:

U, =U,(C,h,h,) (xxiv)

Donde el consumo del bien C es comun, h, es la demanda por tiempo libre

del jefe de hogar y h, la demanda por tiempo libre del otro miembro de la

familia. Si ambos miembros de la familia trabajaran, la recta de presupuesto

seria la siguiente:

w,T +w,T + R =PC+wh, +w,h, (xxv)

K. Arrow (1966).
6 M. Browning y P. Chiappori (1998); A. Monge (2004).
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Donde w, y w, seran las tasas de salarios de cada miembro de la familia.

Entonces, el problema de maximizacion seria el siguiente:

Max U, =U,(C,h;,h,)
sa. W,T+w,T+R=PC+wh, +w,h,

T=h+Il=h,+1,

A partir de la solucién al problema de maximizacion obtendremos la curva de
demanda del bien de consumo familiar y las curvas de demanda individuales
de tiempo libre de cada miembro. Es importante recordar que la curva de
demanda de tiempo libre del otro miembro de la familia no dependera de su
propia funcién de preferencias sino de las preferencias del jefe de hogar. A
partir de estas demandas de tiempo libre y de las restricciones de tiempo de
cada miembro de la familia, obtendremos sus curvas de oferta de trabajo,

cuya forma también dependerd solamente de la funcion de preferencias del

jefe de hogar:

15 =1,° (W, W, P,R) (xxvi)
L, =1,°(w,,w,,P,R) (i)

Las criticas a este modelo se centran en el hecho que el(los) otro(s)
miembro(s) de la familia no maximizarian sus preferencias, ya que aun
cuando el jefe de hogar sea altruista son sus preferencias las que se estarian
maximizando. Una alternativa a este modelo es que cada miembro de la
familia decida su consumo y su oferta de trabajo basandose en su propia

funcion de preferencias por medio de una negociacion.

3.3.2 Modelo de Negociacion

El tercer modelo parte de una negociacién entre sus miembros, en la
cual a partir de sus funciones de preferencias individuales éstos negocian la
asignacion de sus dotaciones de tiempo de acuerdo a su poder relativo en el

hogar. Nos basamos para esta presentacion en el modelo de Browning y
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Chiappori (1998) quienes asumen que la negociacibn es cooperativa y
eficiente’, y que el poder de negociacién de cada miembro del hogar esta
dado, es decir, es un pardmetro del modelo®. Asi, el problema de

maximizacion sera:

Max Q=3J,(C,h)+@0-y)U,(C.h,)
sa. W,T+w,T+R=PC+wh, +w,h,

T=h+Il =h,+1,

Donde y y (l-y) son los poderes de negociacion en el hogar de cada

miembro de la familia. La solucién a este problema nos dard la curva de
demanda del bien de consumo familiar y las curvas de demanda de tiempo
libre de cada miembro del hogar. Es importante notar que en este caso las
curvas de demanda de tiempo libre, asi como las curvas de oferta de trabajo

individuales respectivas, dependerian de la funcion de preferencias de cada

individuo y de su poder de negociacion relativo en el hogar. A partir de las
restricciones de tiempo y de las curvas de demanda de tiempo libre de cada

miembro de la familia obtendremos sus curvas de oferta de trabajo

individuales:
1,° =15 (w,,,,P,R,7) (xxviii)
1,* =1,° (W, W,,P,R,7) (xxix)

Ejemplo 2.5: Negociacién entre padres e hijos en el hogar

En un modelo que extiende el de Browning y Chiappori (1998), Garavito
(2012) asume que los padres negocian entre ellos primero y que luego
negocian como un solo frente con los hijos. En este modelo el poder de
negociacion de los hijos en el hogar es una variable que depende de su sexo,

En términos de la teoria de juegos, una negociacidon es cooperativa cuando los
agentes involucrados tienen incentivos para buscar maximizar el bien comdn y
no el individual. El término eficiente se refiere a la Eficiencia de Pareto, que
aun no hemos estudiado. Una situacion es Pareto Eficiente si no es posible
mejorar a uno de los agentes econdmicos sin perjudicar al otro.

El poder en el hogar depende fundamentalmente de la capacidad de generar
ingresos y de patrones de comportamiento y normas sociales aceptadas por
los miembros de la familia.
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del numero de hermanos y de la brecha generacional. Asimismo, la educacion
de los hijos esta tanto en la funcion de preferencias de los padres (altruismo)
como en la funcién de preferencias del hijo. La evidencia empirica muestra
que un mayor poder de negociacion del hijo en el hogar, asi como un mayor
nivel de educacién de la madre aseguran que los hijos continien estudiando
aun si ya estan trabajando.

En la siguiente seccion pasamos a analizar la decision de consumo (y de
ahorro) en el tiempo. Asumiremos que los consumidores viven mas de un
periodo y que éstos conocen tanto sus ingresos futuros como las tasas de

interés en el tiempo.

4. EL CONSUMO INTERTEMPORAL

La introduccidén del tiempo en el analisis de las elecciones que hacen los
agentes econdmicos nos permite tratar temas como las decisiones de ahorro y
de inversion por parte de los consumidores y productores. En el caso de los
consumidores, estos decidirdn sobre la asignacién de un flujo de ingresos que
reciben en el tiempo al plan de consumo que desean realizar en el mismo
periodo. En el caso de los productores, éstos buscardn maximizar el valor
presente de sus beneficios en el tiempo y decidir el plan de oferta del bien
que producen en el mercado. En esta seccidon analizaremos el problema de
consumo inter — temporal, y dejaremos el andlisis de la oferta inter —

temporal para el Capitulo 4.

Ejemplo 2.6: Consumo y Ahorro Familiar en el Ciclo de Vida

En el Perd el numero de miembros generadores de ingresos de una familia
aumenta con la edad del jefe de hogar reportado (Saavedra y Valdivia, 2000).
Usualmente los nuevos perceptores de ingresos son los miembros mas
jovenes, lo cual altera el patron de las decisiones sobre ahorro y consumo de
las familias a lo largo del ciclo de vida. Las transferencias de ingresos de parte
de familiares pueden llegar a ser el 25% del ingreso una vez que el jefe de
hogar llega a los 50 afios. Es decir, las familiar peruanas nivelan los cambios
de ingresos a los largo del ciclo de vida no solamente por el patron ahorro —
desahorro que predice la Hipo6tesis del Ciclo de Vida sino también a partir de
los cambios en la estructura familiar y con las transferencias de familiares.
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4.1 Decisiones de Consumo v de Ahorro en el Tiempo

Para analizar el consumo en el tiempo, partimos de un consumidor que

vive dos periodos (0,1), en los cuales recibe montos fijos de ingresos M, * y
M, *. Este individuo consume una canasta de bienes cada periodo: C; y C,,
siendo los precios respectivos P, y P,. Entonces el gasto en cada periodo

seria igual a:

La introduccion del tiempo en el andlisis hace necesario tener en cuenta un
determinante adicional de la valoraciéon de los bienes por parte del individuo.
No se trata solamente de la cantidad de bienes que este individuo consume
sino también de cuando los consume. Es asi que los bienes consumidos en el
presente tendrdn mayor efecto sobre el bienestar presente del individuo que
los bienes consumidos en el futuro. Asi, si el individuo vive dos periodos su

funcion de utilidad seré la siguiente:

u(c,)

U=U(@C,)+ (xxx)
1+

Donde el parametro p >0 es la tasa de descuento temporal subjetiva. Es

decir, un aumento del consumo del bien C en el futuro incrementara la
utilidad presente del consumidor menos que un aumento en el consumo del

bien C en el presente. Tomando diferenciales a la expresion (xxx) para un

nivel de utilidad constante U *, obtenemos la siguiente expresion:

du* = oy dC, + . S dC, =0 (xxxi)
oC, 1+p |\ 0C,
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Dado que la derivada de la funcion de utilidad con respecto a la canasta de
consumo es la misma en cada momento del tiempo, entonces la relacion

marginal de sustituciéon en el consumo sera igual a:

[V,

RMS. o =———— <1+ p)=-(1+p) (xxxii)

(e,

Para analizar el flujo de ingresos que recibe el consumidor a lo largo de los
dos periodos que vive debemos tomar en cuenta que el “precio” de un nuevo
sol en el periodo presente (periodo 0) es un nuevo sol, mientras que el
“precio” de un nuevo sol en el futuro (periodo 1), es la cantidad que
deberiamos guardar hoy para tener un nuevo sol en dicho periodo. Por lo
tanto, si I es la tasa de interés nominal, definiremos el Valor Presente del

Flujo de Ingresos (V,) del individuo como:

M, *
1+i

Vo =M, *+ (xxxiii)

También es posible definir el Valor Futuro del Flujo de Ingresos de un

individuo de la siguiente manera:

V, =V,@+i) =M, *QA+i)+M,* (XXXiv)

Regresando al valor presente, y asumiendo que Py =P, =1, es decir, que no

hay inflacion, la recta de presupuesto sera:

V,=C, + i
1+1 (XXXV)
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Entonces el problema del consumidor sera el siguiente:

Max U:U(C0)+U(Cl)
1+p
*
Sa. V0=M0*+Ml_=C0+C—l_
1+i 1+i

Construyendo el lagrangiano:

A:U(C0)+U(Cl) +Z[VO -C, - Cl_]
1+p 1+1

Derivamos las condiciones de primer orden:

N, (oo
oC, 0oC,

oA = 1 jou _,1( l_}:O (xxxvii)
oC, \1+p)oC, 1+i

OA C
oy —C -2 =0 XXXV
oA ( ° 1+J ( )

Dividiendo (xxxvi) entre (xxxvii), obtendremos la condicion de 6ptimo del

consumidor:
-1+ p)=—1+1) (xxxix)

Por lo tanto, en el equilibrio 6ptimo la tasa de descuento (subjetiva) del
consumidor en el tiempo sera igual a la tasa de descuento (objetiva) del

mercado:
p= (x1)

En la Figura 2.6 podemos ver que el consumidor maximiza su funcién de

utilidad en el punto A, de manera que consumira C(f en el periodo 0, vy ClA
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en el periodo 1. Dado que consume una cantidad menor a su dotacion

presente, el individuo tendrda un ahorro igual a (M,*-C2). Este ahorro le

permitira consumir una cantidad mayor a su dotacidon en el periodo futuro.

Asi tenemos que:
(M, *-C)(A+i) = (C =M *) (xli)

Reordenando la expresion (xli) confirmaremos que el punto A se encuentra
sobre la recta de presupuesto:
* A

M C,

L =Ci+2
1+1 1+1

*
M, *+

(xlii)

El individuo que ahorra es un “prestamista”, ya que su ahorro puede ser
empleado por los demandantes de crédito del sistema, es decir, quienes

consumen una cantidad mayor a su dotacién en el periodo presente.
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Figura 2.6: El ahorro es la diferencia entre la dotacion inicial M,* y la

cantidad demandada del bien de consumo presente (C/')en el punto A.

ct

My*

Co

ahorro

Si en cambio, el individuo desea consumir en el periodo 0 mas de lo que le
permite su dotaciéon de ingresos, deberd pedir prestado para financiar dicho

consumo. Asi en la Figura 2.7 vemos que el individuo des-ahorra (Cf -M,*),

y que financia este consumo adicional presente con el menor consumo futuro.

Por lo tanto:

(CA =M ¥)(A+i) = (M, *~C[) (xliii)

Reordenando la expresion (xliii) regresamos a la expresién (xlii), es decir, a

la recta de presupuesto evaluada en el punto A. En este caso al individuo se
le llamara “prestatario” ya que al desahorrar, demandara fondos (crédito) del

sistema.
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Figura 2.7: El desahorro es la diferencia entre el consumo presente (C/') en
el punto A y la dotacion inicial M, *.
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En ambos casos las funciones de demanda del bien de consumo presente y

futuro seran las siguientes:

C' =Cy (i, M, M, ) (i)

C.t =Cl(i,M,*M,® (xlii)

Los signos de las dotaciones iniciales (M,*,M,*) seran positivos porque el
bien de consumo (C;) es normal. El efecto de la tasa de interés sobre el

consumo presente y futuro estd asociado a los precios relativos. Asi, un
aumento de la tasa de interés hara al bien de consumo futuro relativamente
mas barato que el bien de consumo presente, dado el ingreso real, lo cual
llevara a un menor consumo presente por el efecto sustitucion. Sin embargo,

el aumento de la tasa de interés tendra dos efectos sobre el ingreso real: al
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aumentar la tasa de interés se reduce el precio del bien futuro y por lo tanto
el ingreso real aumenta (efecto ingreso ordinario); y asimismo, al aumentar la
tasa de interés, el valor presente de la dotacion inicial se reducird (efecto
ingreso dotacion) y con ella el ingreso real del individuo. EIl signo final de la
tasa de interés dependera entonces de la suma algebraica de los tres efectos,
asi como de la posicion inicial del equilibrio del consumidor (prestamista o

prestatario).

Cuando la tasa de interés varia, la recta de presupuesto gira alrededor del
punto de dotacion. Como se puede ver en la Figura 2.8, si el individuo es
prestamista, un aumento en la tasa de interés de mercado al permitirle
obtener un mayor retorno por su ahorro, amplia la seccién relevante de su
conjunto factible. Es decir, el efecto ingreso ordinario sera mas importante
que el efecto ingreso dotacion, por lo cual el efecto ingreso total tendra un
sentido contrario al efecto sustitucion. Si el valor absoluto del efecto
sustitucion es mayor que el valor absoluto del efecto ingreso total, el consumo

presente disminuird con respecto a la dotacion inicial (M,*), y por lo tanto el

ahorro presente aumentara:
¢ =M, *—C, (i,M, * M, *) =SZ(i,M, *M, ¥ (xliii)

En el caso de que el individuo sea un prestatario, el efecto ingreso dotacion
serd mas importante que el efecto ingreso ordinario y por lo tanto el efecto
ingreso total serd del mismo sentido que el efecto sustitucion. Esto se refleja
en una reduccion de la zona relevante del conjunto factible. Entonces, a

reducirse el consumo presente con respecto a la dotacion inicial (M,*), el

desahorro se reducira®.

Es decir, la demanda de crédito se reducira.
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Figura 2.8: En el caso de un individuo prestamista, al elevarse la tasa de
interés la seccién relevante de su conjunto factible se amplia, pero el
consumo presente se reduce si el valor absoluto del efecto sustitucion es
mayor que el valor absoluto del efecto ingreso total. Si la tasa de interés se
sigue elevando puede ser que el consumo presente aumente a partir de un
punto.
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4.2 Las Tasas de Interés Activa y Pasiva

Hasta ahora hemos trabajado con una sola tasa de interés, pero
sabemos que las tasas de interés que los bancos pagan por los ahorros de los

consumidores (tasas pasivas) son menores que las tasas de interés que
cobran por los prestamos que hacen (tasas activas). Si i, es la tasa de
interés activa e i, la tasa de interés pasiva, el problema del consumidor sera

el siguiente:

u(c)
1+p

Max y=u(c,)+
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Sa MO*+ Ml-* :Co Cl
1+1, 1+1,
*
M, *+ Ml_ =C, C_l
1+i, 1+i,
Iy, >

De manera que el consumo inter—temporal y el ahorro dependeran de ambas
tasas de interés. En la Figura 2.9 podemos ver que el conjunto factible esta
compuesto por las secciones relevantes de cada recta de presupuesto, para el
prestamista y para el prestatario. Asi, es la tasa de interés pasiva la que el
prestamista tomara en cuenta ya que representa la tasa de rendimiento que
recibe por sus ahorros. Entonces, en este caso, un cambio en la tasa de
interés activa no afectara el equilibrio del consumidor. Por otro lado, es la
tasa activa la que el prestatario tomara en cuenta, ya que representa es el
costo de obtener crédito. En este caso, solamente un cambio en la tasa de
interés activa tendra un efecto sobre el punto de equilibrio. Como podemos
ver en la Figura 2.9, la recta de presupuesto sera quebrada, y tendra una

esquina en el punto de dotacion.
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Figura 2.9: El individuo es un prestamista, y por lo tanto solamente un
cambio en la tasa de interés pasiva tendra un efecto sobre el equilibrio del

consumidor.
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4.3 Consumo Intertemporal e Inflacion

Si ahora asumimos que existe inflacion, y partimos de que P, =1,

entonces:

P=P+7=1+ i

1= T2 4 (xliv)
Donde 7 es la tasa de inflacidén. La recta de presupuesto sera la siguiente:

*+(1+7T)M1*:C +(1+7T)C1 (xIv)

M
0 1+i 0 1+i
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Definiendo la tasa de interés real i, de la siguiente manera:

1+iR:1i
1+7 (xIvi)

Reordenando la expresion, obtenemos:
1+7 (xlvii)

Por lo tanto, la recta de presupuesto sera igual a la siguiente expresioén:

Mo, G

M,*+— ;
1+1, 1+i;

(xlvii)

Por lo tanto, el consumo presente y futuro, asi como el ahorro presente
dependeran de la tasa de interés real, es decir, de la tasa de interés nominal
y del nivel de precios. Existen otras aplicaciones mas que se pueden discutir,
como cambios en las tasas de interés de un afio a otro, o decisiones de
consumo que abarquen mas de un periodo. Cerramos este capitulo con un
ejemplo donde las decisiones de consumo no solamente dependen del valor
de la dotacion inicial del individuo sino también de las transferencias de

ingresos que reciben.

Ejemplo 2.7: Partiendo del ejemplo 2.6, donde se sefiala que los hijos realizan
transferencias de ingresos a sus padres, partimos de un individuo que vive
tres periodos. En el primer periodo trabaja todas sus horas disponibles y
transfiere una parte del bien de consumo (C,) a su hijo; en el segundo

periodo el hijo deja el hogar y el individuo sigue trabajando todas sus horas
disponibles; y en el tercer periodo el individuo ya no trabaja y recibe
solamente una transferencia de ingresos (Tr) de parte de su hijo (asumimos
aqui que la pension de jubilacion es muy pequefia). Si el precio del bien de
consumo es igual a 1 y no hay inflacion, el problema del consumidor seréa el
siguiente:

U(C1)+ U(C,)
1+p  (L+i)?

Max u =u(c,,c,)+
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S.a. WT+W7T-+T7F-2:(CO+Ch)+C71-+C72-2
1+1 (1+1) 1+i (1+1)

En este caso las funciones de demanda y de ahorro del individuo, y la
transferencia de consumo que hace a su hijo en el periodo inicial, dependen
no solamente de la tasa salarial del individuo y de la tasa de interés de

mercado, sino también de las transferencias que su hijo le hara en el futuro.
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